Pr(M_X(α, t) ¿ x) = Pr ( ∫ 0 t 1(X(s) ≤ x)d s < αt ) = Pr ( ∫ 0 t 1(X(s) > x)d s ¿ (1 − α)t ) =

Pr ( ∫ τx t 1(X(s) > x)d s ¿ (1 − α)t ) = ∫ 0 αt Pr(τ_x ∈ du)Pr ( ∫ 0 t−u 1(X^∗(s) > 0)ds ¿ (1 − α)t ) = ∫ 0 αt Pr(τ_x ∈ du)Pr ( θ^�(t − u) ¿ (1 − α)t ) =

∫ 0 αt Pr(τ_x ∈ d u)Pr ( sup 06s6(1−α)t^X ∗(s) < sup (1−α)t6s6t−u X^∗(s) ) = ∫ 0 αt Pr(τ_x ∈ du) Pr ( sup 06s6(1−α)t^X ∗(s) − X^∗((1 − α)t) < sup (1−α)t6s6t−u X^∗(s) − X^∗((1 − α)t) ) = ∫ 0 αt Pr(τ_x ∈ d u)Pr ( sup 06s6αt−u^X ∗∗(s) + inf 06s6(1−α)t^{X (2)(s) > 0} ) =

Pr ( sup 06s6αt^X (1)(s) − x + inf 06s6(1−α)t^{X(2)(s) >} 0 )